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Tém tit. Trong bai viét ndy, ching téi siv dung phwong phdp dam thoai
phat hién (PP DTPH) trong 3 truong hop Cia qud trinh day hoc gidi todn so cap
nham givip sinh vién (SV) hinh thanh kj ning gidi todn théng qua hé théng cdu
héi. Pong thoi Véi Ky ning dwoc hinh thanh, SV sé dé dang lam dwoc nhiing diéu
twong tw cho da sé cdc badi todn so cap khdc bang viéc ty xdy dung cdc cdu hoi
trong qua trinh gidi toan.

1. Pit van dé

Pé c6 nang lyc tot trong day hoc Toan & truong pho thong, mot trong nhiing
nang lyc ma SV su pham Toéan can phai dugc hinh thanh, rén luyén do la nang
luc giai toan - mot thanh phén quan trong cia nang luc toan hoc va nang luc day
hoc mon Toan. Do d6, & nha trudng su pham nguoi giang vién (GV) can phai co
nhitng bién phap hay nhiing phuong phap day hoc phu hop gitp cho SV hinh
thanh va phét trién ning luc nay trong qua trinh hoc tap, dic biét 1a ning luc giai
Toan so cap. PP DTPH la phuong phap ma ngudi hoc duoc ma rong kién thurc,
c6 dugc cach giai quyét van dé méi thong qua hé thong cau hoi cua nguoi day,
Vv6i hé thong cau hoi duoc xay dung phu hop s& tao dong lre dé ngudi hoc tich
cuc trong hoat dong hoc tap, kich thich tu duy, lam khoi day long ham mudn
hiéu biét, cach thirc tim ra tri thirc va quan trong hon hét 1a phat trién kha ning tu
lyc kham pha nhiing kién thirc khac gop phan vao qua trinh nang cao nang luc
giai toan cho ho.

2. Noi dung nghién ciru
2.1. Phwong phap dam thoai phdt hién (dam thoai orixtic)

PP DTPH la phuong phap trong d6 nguoi day t6 chirc dbi thoai, trao doi y
kién, tranh luan gitta thay voi ca |6p hodc gitra nhimg ngudi hoc véi nhau, thong
qua d6 ngudi hoc duoc cung ¢d, bd sung, meé rong kién thue, co dugc tri thic
méi, cach nhan thirc méi, cach giai quyét van dé mai [2].

Trong PP dam thoai phat hién, hé théng cau hoi phai dwoc sip dit mot
cach hop li, phu hop véi nhan thirc caa nguoi hoc, kich thich nguoi hoc tich cuc
tim toi, huong nguoi hoc theo mot muc dich su pham da dinh trudc.

PP dam thoai phat hién néu van dung khéo 1éo s& c6 tac dung diéu khién
hoat dong nhan thic caa ngudi hoc, kich thich ngudi hoc tich cuc doc lap tu duy,
bdi dudng cho ngudi hoc niang luc dién dat bang 1oi cac van dé khoa hoc. GV ¢
thé thu duoc “tin hiéu nguoC” nhanh chong tir nguoi hoc dé diéu chinh kip thoi
hoat dong day ctia minh va hoat dong hoc cia nguoi hoc.

Ban chat cia PP dam thoai phat hién 1a théng qua hé thdng cau hoi cua
thay, nguoi hoc tra 11 va dan dan hinh thanh tri thic maéi, hiéu rd ban chat cua tri
thae do.
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Uu diém cta PP nay 1a ngudi hoc tich cuc, himg thi tham gia vao bai hoc,
trong qua trinh day hoc c6 thong tin ca hai chiéu tir thay va tro. Nhuoc diém co
ban ciia PP nay 1a mat thoi gian, néu cau hoi khong t6t s& 1am chéch hudng bai
giang.

2.2.  Cdu héiva hé thong ciu hoi
2.2.1. Vai tro cua hé thong cdu héi

Trong dam thoai, hé théng cau hoi cua GV giit vai trd chi dao, quyét dinh
chét luong linh hoi cua 16p hoc. Trét tu logic cua cic cau hoi huéng dan SV ting
budc phat hién ra ban chat cta su vat, quy luat cua hién tuong, kich thich tinh
tich cuc tim toi, sy ham mudn hiéu biét. O day GV 1a nguoi to chuc sy tim toi,
con SV la nguoi ty luc phat hién kién thic moi, vi vay két thac cudc dam thoai
SV ¢6 dugc niém vui cia sy kham pha, vira nam duoc kién thirc méi, vira nam
dugc cach thirc di t6i kién thic d6, truong thanh thém mot budce vé trinh do tu
duy. Cubi doan dam thoai, GV can biét van dung cac ¥ kién ctia SV dé két luan
van dé dat ra, di nhién 13 c6 b sung, chinh 1i khi can thiét. Lam duogc nhu vay,
SV cang hing thy, tu tin vi thiy trong két luan cta thiy c6 phan dong gop ¥ kién
cua minh.

Khi dit cau hoi, nguoi thady can nhim vao hai myc dich: thir nhat giup
ngudi hoc linh hoi duoc Kién thirc, thir hai 1a phat trién nhiing kha ning cua
ngudi hoc dé ho co thé tu lyc kham pha nhitng kién thire khac.

2.2.2. Mjt s6 goi ¥ va yéu cau vé cau hoi, hé thong cau hoi khi van dung phiong
phap orixtic

a) Cac goi y khi dat cau hoi [3]

- Xac dinh r6 muc dich day hoc va tinh chét cua nodi dung tai li¢u day hoc.
Trén co s& d6 xac dinh pham vi st dung cadc PPDH no6i chung, cac cau hdi ndi
riéng.

- Phan tich tai liéu hoc tap thanh cac don vi tri thirc nho nhat, c6 thé kiém
soat duoc, dé tir do tién lugng muc do st dung cac cau hoéi va loai cau hoéi tuong
g véi ting don vi tri thirc. Mdi don vi tri thirc nén dugc biéu dat thanh mot
ménh dé dé sau nay dé chuyén thanh ciu hoi.

- Xac dinh muc dich cua cac loai cau hoi va cac loai cau hoéi s€ duoc s
dung (cau hoi dung dé kiém tra bai dd hoc, cau hoi goi mé, cau hoi dung dé din
dat ngudi hoc giai quyét van dé,...).

- Pit cau hoi theo myc dich va tinh chét cua chung. Day 1a khau cudi cing
ctia viéc dit cau hoi nhung day 1a khau kho, nhat 1a d6i voi nhitng nguoi chua co
kinh nghiém. Dé bat dau, ngudi ta thuong bat dau tir cac tir nghi van: Tai sao?
Nhu thé nao? Piéu gi s€ xay ra néu...? Thong thudng tir mot ménh dé co thé dat
ra nhiéu cau héi.

Luu ¥: Khi dat cau héi can tinh dén cac loai cau hoi dé dam bao tinh phu
hop ciia chung d6i véi muc dich va ndi dung day hoc, vira dam bao sy phong phu
cua cac hinh thirc héi.

b) Mot s6 yéu cau vé cau hoi

- Cdu héi phdi chinh xdc: thé hién & hinh thirc 16 rang, don gian giup
nguoi hoc hinh thanh dugc cau tra 161 dung; neu cau hoi da nghia, phuc tap s€
gdy kho khan cho tu duy cua SV. Cac cau hoi can duoc xay dung ngin gon, dé
hiéu, rd rang va c6 tinh dén dic diém lta tudi, trinh d6 nhan thirc chung cua ca
16p cling nhu tirng SV.
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- Cdu hoi phai dwoc xdy dung theo hé thong logic chat che: Dé xay dung
hé thong cau hoi theo yéu cau ndy can cin clr vao cu tric ndi dung bai hoc. Lo1
giai dap phai thé hién mét logic chat ché cac budc giai quyét mot van dé 16n.

- Pa dang héa cdc logi cau hoi: cau hoi dong (1a loai cau hdi c6 san cac
phuong an tra 15i), cau hoi mé (1a loai cAu hoi khong c6 san cac phuong an tra
101, cau héi mé cho phép nguoi hoc linh dong hon trong cau tra 10i).

- Sir dung cdc cdp dé cdu hoi: cau hoi chi don thuan yéu cau nguoi hoc
nhé lai kién thirc (nhimg cau hoi nay khong gitp nguoi hoc phat hién hay giai
quyet dugc vain dé ngay nhung c6 tac dung dan dat va lién hé dén van dé can giai
quyét). Cau hot bac cao la dang cau hoi yéu cau ngudi hoc néu 1i do, danh gia va
gidi quyet van dé (dang cau hoi nay giup nguoi hoc phat hién van dé, tir d6 co thé
di dén cach giai quyét van dé d6 va co thé mé rong van dé dé hiéu rd ban chat dbi
tuong).

C) Nhitng cdu héi chinh d@é gidi quyét mét bai todn (theo Polya) [4]

- Hiéu bai toan: Yéu cau cia bai toan 1a gi? Nhitng gi di cho, diéu kién
ctia bai toan 1a gi? Dién t4 ndi dung bang ki hiéu toan hoc, dién ta bai toan trén
hinh v&.

- Pé ra chuong trinh giai: Co gip bai toan nao gidng bai toan nay khong?
C6 thé phat biéu bai toan dudi dang khac? Thir giai bai toan gan giong nd? St
dung hét gia thiét chua?

- Thuc hién chuong trinh gidi: Thir lai mdi mot chi tiét cua chuong trinh?
C6 thay chi tiét nay dung khong? Tong quan cac budc giai bai toan.

- Phan tich 101 giai: Thir lai két qua? Thu lai sy 1ap luan? Co thé gidi mot
cach khac khong? C6 thé tao bai toan méi khong? Kiém tra sy phu hop cua 10i
giai? Pé xuat cac van dé c6 lién quan bang cach xét twong tu, khai quat hoa, dic
biét hoa, 14t nguoc van dé.

2.3. Vdn dung PP PTPH trong day hec gidi todn so cdp

PP dam thoai phat hién duoc van dung kha phu hop ddi vai nhitng bai
toan kho, nhitng bai toan ma SV chua giai duoc néu chua dugc sy goi y, dan dat
cia GV hoic 1a mic du di co 10i giai nhung van khong hiéu r5 1i do dé di dén
nhitng lap luan trong 1oi giai. Bong thoi, ching ta van c¢6 thé sir dung PP nay dé
gitip SV phat hién ra cdc bai toan méi ¢ dang tuong tu, dac bi¢t hay khai quat. O
bai viét nay, chung t6i van dung PP DTPH trong day hoc giai toan so cap cho 3
truong hop sau: (1) tim 16i giai cua bai toan, (2) dao sau ban chat loi giai caa mot
bai toan da c6 san loi giai, (3) phat hién ra bai toan méi.
2.3.1. Dam thoai phat hién loi giai cho mot bai toan

Thong thuong dé phat hién 16i giai mot bai toan, ching t6i van dung theo
cac cau hoi caa Polya dé goi ¥ cho SV. Trong qua trinh day hoc dé dan dit nguoi
hoc phét hién ra cach giai, ngudi GV ciing can dit cac cau héi mang tinh chat tai
hién kién thic, tir d6 ¢6 co so dé SV huy dong kién thuc lién tudng dén cach giai,
nhung néu vin chua c6 duong hudng dé giai thi GV tiép tuc dit cau hoi dé SV
phat hién ra cac kién thirc da biét can duoc sir dung cho loi giai cua bai toan.

Vi du 1. Tim m dé phuong trinh

| x?—2mx—4(m? +1) || * - 4x—2m(m? +1) | =0

c6 dung 3 nghiém phan biét. ([4], tr174)

Dudi day 1a hé théng cau hoi va du kién cau tra 10i cia SV dé di dén két
qua la tim dugc hudng giai bai toan:
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Hé thong cau hoi

Du kién cau tra 1o1

1. Bai toan yéu cau dicu gi?

2. Day la phuong trinh dang nao?
Cach giai phuong trinh dang nay?

3. Tuyén phuong trinh vira thu
duogc co tdi da may nghiém?

4. Pé phuong trinh ban dau c6 3
nghiém thi mdi phuong trinh phéi
¢6 nghiém nhu thé nao?

5. Céc nghiém cua phuong trinh
(1) va (2) nhu thé nao voi nhau thi
phuong trinh ban dau c6 ding 3
nghiém phan biét.

6. Néu xay ra truong hop mdi
phuong trinh (1) va (2) déu c6 2
nghiém phan biét thi ¢6 can dicu
kién nao dé phuong trinh ban dau
¢6 3 nghiém phan biét.

7. Vay c6 miy trudng hop xay
ra?

8. Hay tinh biét thirc delta cua ca
hai phuong trinh tr d6 suy ra céac
truong hop c6 thé co xay ra.

1. Tim m dé phuong trinh di cho c6 3 nghiém
phén biét.

2. Pay 1a phuong trinh tich. Giai bang cach cho
tirng nhan tir bang 0. Ta co:

G —2mx—4(m2 +1) =0 (1)

G —4x—2m(m2 +1) =0 (2
3. C6 tbi da 4 nghiém.

4. Phuong trinh (1) c6 1 nghiém va phuong trinh
(2) c6 2 nghiém va nguoc lai.

5. Cac nghiém phai phan biét hay nghiém cua
phuong trinh (1) khong dugc trung nghi¢ém cua
phuong trinh (2).

6. Phai c6 diéu kién 1a mot nghiém cia phuong
trinh (1) phai trung véi 1 nghiém cta phuong
trinh (2).

7. Co6 3 truong hop xay ra

TH1: PT (1) c6 1 nghiém va PT (2) c6 2 nghi¢ém
phén biét khac phuong trinh (1).

TH2: PT (1) c6 2 nghiém phan biét va PT (2) co
1 nghiém khac phuong trinh (1).

TH3: PT (1) va PT (2), mdi PT c6 2 nghiém
phan bi¢t khac phuong trinh (1) va mot nghi¢m
cua phuong trinh (1) phai trung véi 1 nghiém cua
phuong trinh (2).

2.3.2. Pam thogi phdt hién ban chat cua cdc tri thire todn hoc trong mét loi gidi

co san

Ban chat ciia cac tri thirc toan hoc trong 10 giai cta bai toan doi khi duoc
thé hién mot cach tudng minh nhung ciing c¢6 nhitng kién thic toan dugc trinh
bay mét cach an tang. Do dé, nhiém vu cua ngudi GV 1a diéu khién qua trinh hoc
tap ciia SV sao cho SV c¢6 thé hiéu va thiy rd ban chat caa nhitng kién thirc an
tang d6. D¢ thyc hién dugc didu nay ching t6i thuong sir dung cac bai toan kho
d3 co san 1oi giai, sau d6 xay dung hé théng cau hoi phu hop dé SV ¢6 thé kham
kha ra tri thirc méi. O day co thé hiéu bai toan kho 1a bai toan phai sir dung nhiéu
kién thuc toan hoc hodc cac kién thirc c6 phan triru twong hay bai toan & dang

khai quat.

Vi dy 2: Cho biéu thac A =[36" -5"

véi m,n 1a nhiing s6 nguyén

duong. Tim cac gid tri cia m va n dé A co gid tri bé nhat. [4, tr68]

bay la mot bai toan kho déi v6i SV, mac du bai toan da c6 1o giai nhung
da s6 SV van khong hiéu mot sé budc trong bai giai. Pé gitip SV hiéu sau ban
chat cua cac kién thire toan hoc chira dung mot cach 4n tang trong 10i giai, chung
t61 da xay dung hé théng cau héi twong ng Vai timg budc giai nhu sau:

| Bai gidi co sin

| Hé thdng cau hoi nham hiéu 15 ban
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chat bai giai

Néu 36™>5" thi A tin cung bang I.
Néu36" <5" thi A tan cung béi 9. Suy ra gia
tgi bé nhat cua A cothélal, 9, 11, .... Ta xét
lan luot cac truong hop sau:

e THL: Néu 36"-5"=1 thi khi
d636™ —1=35q. Suy ra 35=5%, v4i k nao
d6. Dan dén diéu vo 1i vi vé trai chia hét cho
7.

e TH2: Néu 5'-36"=9 thi khi do
5" =36™ +9. Diéu nay khong xay ra vi vé

phai chia hét cho 9.
e TH3: Néu 36"—-5"=11 thi khi do
36" -6=5"+5 hay

6(6.36™*~1)=5(5""+1). Suy ra 5"'+1

chia hét cho 6. Chon n-1=1 ta duoc
5" +1=6 va 6.36" " —1=5 hay m—1=0.

. 36™,5" tan cung la nhitng s6 nao?
2. Vi sao xét 2 trudng hop: 36™ > 5"

va 36" <5". Visao gid tri bé nhat
cua A co thé tan cung la 1 hoac 9?

.Giai thich rd dang thuc

36" -1=35q c6 dugc tir cong
thitrc nao? Hay c6 thé hiéu nhu thé
nao?

. Giai thich vi sao TH2 khong xay

ra?

. Néu 10 li do vi sao tach 11 thanh

téng ctia 6 va 5, ma khong phai la
tong cua hai so khac?

. Vi sao tur dang thirc

6(6.36™* ~1)=5(5""+1) lai suy

ra dugc 5" +1 chia hét cho 6? Vi
sao chon n—1=1 ma khong phai

Vay m=1,n=2 thi gia tri nho nhét cua A
la11.

1a sb khéac?

Tir hé thong cau hoi trén, chung t6i nhan thay dé phat hién ban chat cua
cac kién thirc toan trong 101 giai, cac cau hoi déu bat dau bang cum tir nghi van
nhu: vi sao? nhu thé nao?

Théng qua cac cau hoi trén, GV c6 thé tap duot cho SV kha ning tu hoc
bang cach ty dit ra hang loat cac cAu hoi dé di tim 10i giai hay dé hiéu thau mot
kién thie toan nao d6 va tir d6 di dén sy hoan thién tri thirc khoa hoc.

2.3.3. Pam thoai phat hién nhitng bai todn maoi

Bai toan mé&i ma chung t6i d& cap ¢ day c6 thé 1a bai toan twong tu, bai
toan khai quat hay bai toan dic biét, d& nguoi hoc c6 thé phat biéu duoc bai toan
méi, GV can phai cho SV thay va phan tich duoc dic diém ban chét cua bai toan
dé di dén 10i giai, tir viéc hiéu ban chat cua 10i giai, SV s& dé dang phat biéu
dugc cac bai toan mai thong qua sy goi y cua GV.

Vi du 3: Ching minh rang véi moi sb thuc a,b,c,d ta co: [1]

a’+b*+c*+d*+e*>a(b+c+d+e)

- Cdc buéc chitng minh: Nhan 2 vé cua bat dang thire cho 4, nhan phan
phdi sau d6 chuyén vé dua vé cac hang dang thic.

- Bai gidi cy thé:

4a” +4b* +4c® +4d° +4e* > 4a(b+c+d +e)
& (a’ —4ab+4b%)+(a” —4ac+4c’)+(a’ —4ad +4d°) +(a’ — 4ae+4e” ) 2 0

& (a-2b) +(a-2c)" +(a—2d)’ +(a-2e)" >0

- Phén tich ddc diém Ciia bai todn: Nhin vao bai giai nay, chung ta thiy bai
toan nay khong 1a mot bai toan kho. Tuy nhién, da s6 SV khi gap bai toan trén
deu tien hanh nhan hai vé cho 2, nhung rat tiec 1a khong di dén ket qua, diém
mau chot cua bai toan nay la SV phai nhin thay c¢6 4 s6 hang ab,ac,ad,ae ma
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trong d6 c6 4 thira s6 a. Tur viéc nhin nhan nay c6 thé d& dang giai bai toan trén
cling nhu dé xuét dugc cac bai toan tuong tu. Nhu vay, viéc phat hién ra bai toan
méi c6 thé thong qua hinh thtc cua bai toan va cac budc trong 101 giai cua bai
toan, viéc xay dung hé thdng cau hoi dé SV phat hién bai toan mai phai xuét phat

tir viéc hiéu rd 10i giai cua bai toan, ciing nhu nhitng 1i do dé di dén cach giai.

Mudn SV c6 thé phat biéu cac bai toan m&i tir bai toan trén, chiing toi sir
dung cac cau hoi & bang bén dudi véi muc dich gitip SV phat hién ra dac diém
ban chit cua bai toan:

Heé thong cau hoi

Du kién cau tra 101 di dén bai toan moi

1. Vi sao lai nhan 4 cho hai

vé cua bat dang thic ma
khong phai 1a mot sb
khac, chang han nhu:
nhan 2 hay nhan 8,...?7

2. Néu khong phai 1a a,

vay liéu co thé dé xuat
bai toan modi co6 cach
giai tuong tu tir didu nay
hay khong?

. Liéu c6 thé phat biéu bai

toan moi bang cach bat
s6 hang hoic ting thém
s6 hang hay khéng? Co
thé dua vé bai toan tong
quat dugc khong? Vi
sao?

. Nhén cho 2 s& khong dua dugc vé cac hang dang

thirc. Vi c6 xuét hién 4 thira sé cua a trong 4 sd
hang ab,ac,ad,ae nén phai c6 4 hang tir a*, tir d6
phéi nhén cho 4.

. Céc bai toan tuong tu:

a) a’+b*+c®+d*+e*>b(a+c+d+e)
b) a®+b*+c’+d’+e*>c(a+b+d+e)

. C6 thé b6t s6 hang nhu sau

a’+b’+c*>a(b+c)
Bai toan nay xay ra diu bang khi a=b=c=0.
Bai toan trén khong thé thém s hang nén khong
phat biéu duoc thanh bai toan khai quat vi tuy
thudc vao s 1an xuat hién sé hang chira thira sé a
ta s& nhan vai s6 twong &ng.
Chang han, néu ting 1én 13 5 s6 hang ab, ac, ad, ae,
af thi phai nhan 2 vé cho 5 ma 5 thi khong thé tach
thanh 2 nhan véi mot s6 khéc.
Con néu xuat hién 6 sb hang nhu sau:
a’+b’+c?+d*+e’+ f2+g°>a+c+d+e+f +0Q)
thi phai nhan 2 vé cho 6 ma 6 = 2.3. Lai ¢6 32 = 9,
thic 12 phai c6 9b?,9c?,9d?,9?,9f2,9g° (mau
thuan).

3.

Két luan

Diéu ma ngudi GV can hinh thanh va boi dudng cho SV chinh 1a cach thuc

di tim 10i giai, phat biéu bai todn mdi ciing nhu hiéu rd ban chat cua kién thuc
trong 10i giai chir khong chii yéu 1a trinh bay 10i giai cua bai toan vi cac kién thirc
nay hoan toan c6 thé tim thay trong sach, hay noéi khac hon chinh 1a rén luyén tu
duy cho SV. Tir viéc 1am nay sé& giup cho SV khi gip 1 bai toan s& dé dang xay
dung trong dau hang loat cac cu hoi. Bén canh dé, cau hoi ciing 1a mot dang cua
phuong tién day hoc giup ngudi GV truyén tai kién thic, didu khién qué trinh
nhan thirc ciia SV va didu dic biét 1a kich thich duoc kha ning tu duy va sang tao
cta ho, tir d6 hinh thanh va phat trién nang lyc giai toan cho SV.

255



HOQI NGHI NCKH KHOA SP TOAN-TIN THANG 05/2015

TAI LIEU THAM KHAO

1. H. Ky (2005), Pai sb so cap va thuc hanh giai toan, NXB DHSP

2. B. V. Nghi (2014), Van dung 1i luan vao thuc tién day hoc mén Toan &
truong pho thong, NXB DHSP.

3. Phan Trong Ngo (2005), Day hoc va phuong phap day hoc trong nha
truong, NXB DHSP.

4. N. D. Thuan (2007), Phat trién tu duy toan hoc trong ngudi hoc, NXB
DHSP.

256



