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Tém tit. Boi duéng ndang luc gidi todn cho hoc sinh la mét van dé dang dwoc
nhiéu ngueoi quan tam trong giai doan hién nay. Chii dé phwong phdp toa do trong
khéng gian ¢6 nhiéu néi dung trong tam trong chwong trinh hinh hoc 16p 12. Do vdy
néu dé xudt dwoc cdc bién phdp boi dwéng ning lwc gidi todn cho hoc sinh trong chii
dé nay thi sé gép phan nang cao néng lyee gidi todn cho hoc sinh. Bai viét dé xudt mot
s6 bién phdp nham boi dwéng nang liee gidi todn cho hoc sinh théng qua day hoc gidi
bai tdp chii dé toa dj trong khéng gian.

1. Pit van dé

Boi dudng ning luc gidi ton c6 vai trd quan trong trong viéc phat trién niang luc
tri tué cua hoc sinh, vi dé giai bai toan hoc sinh phai suy luan phai tu duy, phai lién
hé vai cac bai toan khac dé tim ra 10i giai; phai biét huy dong kién thirc, biét chuyén
d6i ngdn ngit, bién doi d6i twong. Chit d& phuong phap toa do trong khong gian hinh
hoc 16p 12 nang cao 13 mot chu dé da dang va phong phu, c6 nhiéu ang dung. Néu boi
dudng cho hoc sinh ning luc giai bai tip toan thong qua day hoc chi dé nay thi s&
gitip hoc sinh hinh thanh va phat trién dugc nhiéu niang luc khac ctia mot ngudi lao
dong mai. Véan dé dit ra 1a 1am thé nao dé boi dudng ¢ hiéu qua nang luc giai toan
cho hoc sinh dé cho cac em sau nay khi dting trudc mot bai toan cé thé tu giai duoc
mét cach hop li. Bai viét nay da dé xuat mot sb bién phap dé boi dudng ning luc giai
toan cho hoc sinh thong qua day hoc giai bai tap chu dé toa d6 trong khong gian toan
12 nang cao.

2. Mot s6 van dé chung vé nang luc giai toan
2.1. Khai niém nang lwc va nang luc giai toan

Khai niém ning lyc ¢ nhiéu cach dién giai khac nhau:

Theo X.L Rubinxtein cho ré’mg: “Nang luc la toan bo cac thudc tinh tam li lam
cho con nguoi thich hop Véi mét hoat déng cé loi ich xa héi nhat dinh”. Theo nha
tam 1i hoc ngudi Nga noi tiéng V. A. Cruchetxki thi: “Néng lire dwoc hiéu nhu la: Mgt
phitc hop cdc ddc diém tam li cd nhén ciia con nguoi ddp iing nhitng yéu cdu cia mét
hoat déng ndo dé va la diéu kién dé thuc hién thanh céng hoat dong dé”". [5, 15].

C6 nhiéu cong trinh nghién ctru vé “ning luc toan hoc” tir nhitng phwong dién
khéac nhau, riéng chiing t61 da quan ni¢m nang lyc todn hoc nhu sau: Nang luc toan
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hoc 1a t6 hop cac k¥ nang cuia ban than (c6 sin hodc qua rén luyén ma co) dam bao
thuc hién cac hoat dong toan hoc.

Nang lyc giai toan 1a gi? Chang to61 quan niém nhu sau: Nang luc giai toan la
mot phan ciia ning luc toan hoc, 14 t6 hop cac k¥ nang dam bao thyc hién cac hoat
dong giai toan mot cach c¢6 hi€u qua cao sau mot s6 budc thuc hién.

2.2. Cac thanh to ning luc gidi toan cia chi dé phwong phap toa dd trong khong
gian toan 12 nang cao

2.2.1. Néng lwc huy dong, van dung cdc tinh chdt, céng thire, dinh Iy vdo viéc
gidi nhanh va chinh xdc cdc bai tdp tinh toan.

2.2.2. Nang lyc trinh bay loi gial mgt cach chat ché va co co so Iy uan.

2.2.3. Nang lire phan tich tong hop di Kién va yéu cdu bai todn d@é dinh hréng
cach giai.

2.2.4. Ndng luc gidi bai todn toa dg trong khéng gian bang nhiéu cdch khdc nhau.
2.3. Mt so bién phap bdi dwéng ning lwc giai toan cho hoc sinh théng qua day
hoc giai bai tap chi dé toa d9 trong khong gian
2.3.1. Bién phap 1: Hé thong héa kién thirc co ban vé toa d9 trong khong gian
cho hoc sinh
Céc kién thirc co ban trong chii d& yéu cu hoc sinh cin nim nhu sau:

- Toa do cuia mot diém, mot vecto, biéu thirc toa dd cua cac phép toan vecto, cua tich
v0 huong va cac ung dung.

- Phuong trinh mat cau ¢ dang chinh tic va tong quat.

- P6i voi mit phang can nam dugc:

+ Vecto phap tuyen clia mit phang.

+ Phuong trinh tong quat cua mit phang.

+ Piéu kién dé hai mat phing song song, vudng goc.

+ Cong thirc tinh khoang cach tir mot diém dén mat phang.

- P6i v6i duong thang can nam duoc:

+ Vecto chi phuong ctia dudng thang.

+ Cac dang phuong trinh cua duong thang: tham s, chinh tac tong quat.

+ Piéu kién dé hai duong thang song song, trung nhau, cit nhau hodc chéo
nhau va diéu kién dé duong thang song song, cit hodc vudng goc véi mit phang.

+ Céc cong thuc tinh khoang céch.

Vi du 1: Viét phuong trinh tham s va chinh tic ctia dudng thang (d) di qua AL, 2,3)
va c6 vecto chi phuong 1a a= (1 2,-3).

Day 1a bai tip co ban vé viét phuong trinh duong thing khi biét mot diém di
qua va mot vecto chi phuong cua duong thang, hoc sinh chi cin biét dugc dang
phuong trinh tham s6 va chinh tic ctia duong thang, sau d6 thé toa do diém di qua va
vecto chi phuong vao 1a dugc két qua.

Ch'fmg han,
X=1+t

+ phuong trinh tham s6 ctia (d) la:{y=2+2t,(teR).
z2=3-3
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x-1 y-2 3-z
1 2 3

2.3.2. Bién phap 2: Bdi dudng phuong phap giai toan cho hoc sinh thong qua viéc
hé thong cac dang bai tap caa chu dé theo mot quy trinh

C6 thé khai niém quy trinh 14 cach thirc cu thé dé tién hanh mot hoat dong. Nhur
vdy, trong giai toan chiing t6i quan niém quy trinh chinh la trinh tu thyc hién cac bude
dé giai mot bai toan nao d6. Néu hoc sinh naim dugc quy trinh giai toan thi giap ho
giai toan d& dang hon. Céc dang bai tdp ¢ chu dé toa do trong khong gian phan 16n
duogc giai theo mot quy trinh nhét dinh, ching han:

% Dang toan viét phuong trinh mit phang () khi da biét vecto phap tuyén

+ phuong trinh chinh tic cua (d) 1a:

n=(A B,C) va mot diém M, (X, Yo» Zo) €O quy trinh nhu sau:
+ Budce 1: Phuong trinh () c6 dang: A(X—X%,)+B(y—Y,)+C(z—z,)=0
+ Budc 2: Khai trién, rat gon rdi dwa vé dang tong quat
Ax+By+Cz+D=0 vé1 D=—(Ax,+By,+Cz,).
% Dang toan viét phuong trinh mit phang () qua ba diém M,N,P khong
thang hang c6 quy trinh nhu sau:
+ Budc 1: Tim vecto phéap tuyén cia (a): nj = [W W}

+ Budc 2: Mit phing (o) qua diém M va c6 vecto phap tuyén n,

(twong ty dang trén). ’ ’ 7
+ Dang toan vi€t phuong trinh tham so va chinh tac ctia duong thang (d)co

quy trinh nhu sau: o

+ Budce 1: Xac dinh mot diém c6 dinh M, (x,, Y,,Z,) thudc (d).

+ Budc 2: Xac dinh mot vecto chi phuong a=(a,,a,,a;) cua (d).

+ Budc 3: Phuong trinh tham s6 va chinh tic cua (d) lan luot la:

X=X, +1ta,

(d):qy=y,+ta,, (d):X;lx0 YT 270 gy a,, a,, a, déu khac 0).

a, 8

Z=1,+1a,
Vi du 2: Viét phuong trinh chinh tic cua duong thing (d) nam trong mit phang
Xx=1-t X=2-t'
(a):y+22=0 va cit hai duong thang (d,):{y=t va (d,):{y=4+2t"
z=14t 72=4
(Trich sach bai tap hinh hoc 12).
Ta thyc hién giai theo quy trinh nhu sau: 7
Trudce tién ta goi A B lan luot 1a giao diém cua (d;) va (d,) véi («). Khi do
duong thang (d) chinh 1a duong thang AB . Sau d6 ta tién hanh cac budc:
+ Bude 1: Xac dinh mot diém thude (d).
Taco A(l-t,t,4t)e(d,) va Ac(a) =t+2.(4)=0<=t=0
Suyra A(L0,0)
Tuong ty suy ra B(8,-8,4).
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Vay (d)qua diém A hoic B.
+ Budc 2: Xac dinh vecto chi phuong cua (d).
(d)qua A B nén c6 vecto chi phuong a, = AB = (7,-8,4) .
+ Budrc 3: Phuong trinh chinh tic ctia dudng thang (d)qua A va co vecto chi
-1 vy z
phuong a, 1a: 7 =57
2.3.3. Bién phap 3: Bdi duéng ning e tinh toan cho hoc sinh thong qua viéc giai
toan toa dd lién quan dén tinh toan

Ning lyc tinh toan trong qué trinh giai bai tap 1a rat quan trong, dé giai mot bai
toan dugc nhanh va chinh xac doi hoi hoc sinh phai ¢6 nang luc tinh toan thanh thao.
Trong qua trinh giang day, gido vién can dua ra nhiéu dang bai tap vé tinh toan tir dé
dén kho cho hoc sinh tu giai, khi 6 hoc sinh 1am nhiéu bai tap, tinh toan nhiéu giup
rén luyén ning lyc tinh todn cho hoc sinh. Cac dang bai tap tinh toan cta chu dé nay
nhu: tinh tich c6 hudng cta hai vecto, tinh dién tich, thé tich cta cac hinh trong khong
gian, tinh khoang cach, tinh goc gitra hai vecto...

Vi du 3: Cho A(1,1,0), B(0,2,1), C(1,0,2)va M(L11). Chimg minh rang MABC la
mot t dién. Tim thé tich t&r dién MABC .

Ddi voi bai toan nay doi hoéi nhiéu su tinh toan nhu tinh toa do vecto, tinh tich
v6 hudng, tich co hudng va tinh thé tich tir dién. Vi thé, khi giai nhiéu loai bai tap nhu
thé nay, gitp cho hoc sinh rén luyén duoc k¥ ning tinh toan thanh thao, nhanh chéng
va chinh x4c.

Vi du 4: Tinh khoang cach giita hai dudng thang

Xx=1+2t
Ady=-1-tvana:X=2_ VIZ _ 223 (Trich séch bai tdp hinh hoc 12).
z=1

Bai toan nay tap hop nhiéu sy tinh toan doi hoi hoc sinh phai thanh thao viéc
tinh todn dé giai chinh xac.

Hai duong thang nay chéo nhau. Vi cong thirc tinh khoang cach gitra hai duong
‘[ul, uz]Mle‘

[o0:]

A' va M;,M, 13 hai diém thudc A, A') nén hoc sinh can tinh chinh xac cac tich vo

thang chéo nhau la d(A,AY) = (véi Uy, u, 1a vecto chi phuong ciia A,

huong, c6 hudng cua hai vecto, dd dai vecto thi mdi thu dugc két qua nhanh chéng.

2.3.4. Bién phap 4: Rén luyén cho hoc sinh niing lwe huy dong, van dung kién
thirc lién quan dé giai toan bang cich dwa ra bai tip tir don gian dén phirc tap

Khi ding trude mot bai toan hoc sinh can ty dat cho minh cau hoi: Dé giai bai
toan nay ta can nhiing kién thirc nao? Tir d6 giup ho lién tuong den céc kién thirc lién
quan dé giai bai toan. Mit khac, gido vién can dua ra bai toan ngau nhién, khong xép
theo mot trinh tu nao dit trude dé rén luyén cho hoc sinh nang luc huy dong va van
dung kién thirc vao giai bai toan.
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Vi du 5: Bai toan tim phuong trinh mat cau tim 1(12,—1) va tiép xtc véi duong thang

X=2
(d):sy=1-t,teR
7=t

- Bé giai duogc bai toan nay, ta cAn cac kién thiure lién quan nhu sau:

+ Dang cua phuong trinh mit cau c¢6 tdm | , ban kinh R.

+ Mit cau (S) tiép xuc véi (d) khi va chi kh1 ban kinh R=d(l,(d)).

+ Tir phwong trinh tham s ciia (d) suy ra vecto chi phuong ciia (d) va mot
diém thudc (d).

+ Cong thire tinh khoang cach tir mot diém dén duong thang.
Khi hoc sinh da lién tudéng dugc nhiing kién thirc lién quan dén bai toan thi ho s& van
dung kién thtrc vao giai bai toan dé dang, nhanh chéng.

2.3.5. Bién phap 5: Rén luyén niing luc trinh bay, dong thoi khic phuc sai 1am
qua viéc day hoc hay sira chira bai kiém tra, danh gia ciia hoc sinh
Céc sai 1am hoc sinh thudng méc phai d6i voi chii dé nay:
- Nham 14n giita vecto chi phwong va vecto phap tuyén.
- Thé 16n vi tri ctia vecto chi phuong va vecto phap tuyén vao phwong trinh
tham s cua duong thang.
- Khong phan biét dugc toa do diém va vecto phap tuyén cia phuong trinh téng
quat mat phéng
- Nham 13n du ciia toa do tdm trong phuong trinh mit cau.
- Ghi cong thuc tinh khoang cach tir mot diém M 0 (X1 Yor Z) dén mat phang
Ax, +By, +Cz,+D
JA2 +B2+C%+D?
+ O tir quén dau gia tri tuyét doi.
+ O mau du D?,
Ttr nhitng sai 1am d6, ching t6i dua ra mot sd bién phap khic phuc sau:
- Cho hoc sinh 1am nhiéu bai tap vé vain dé ma hoc sinh thuong sai 1am dé ho
hiéu 5 va khic sau sau nay khong sai sot nira.
- Cho bai toan c6 151 giai sai va yéu cau hoc sinh tim chd sai sau d6 stra lai cho

sai lam o cho:

(a): Ax+By+Cz+D=01a d(M,(a)) =

dang.

- Qua viéc chidm bai kiém tra, bai thi cta hoc sinh, gido vién can khoanh vung
chd sai va sira chita truc tiép trén 16p cho ca 16p biét ma rat kinh nghiém.

- C6 thé cho bai tap va cho han dap an dé hoc sinh sau khi giai xong cé thé so
sanh vo1 dap an, néu sai sot thi chinh sira kip thoi.
Vi du 6: Viét phuong trinh tham sb cua duong thang (d)di qua hai diém A(L0,-2)
va B(2,11).

e Hoc sinh trinh bay 101 giai nhu sau:

Ta cod: AB=(11,3)
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X=1+t
Vay duong thang (d)co dang:{y=1
z2=3-2t

Hoc sinh ¢6 thoi quen bat dau giai mot bai toan bang tir “ta ¢6™ va ghi cac ket
qua ty phan tich trong dau ra, r6i di dén ket luén, lam cho bai giai khong mach lac
thiéu logic, bén canh do s dung cau tur chua chinh x4c nhu “duong thing (d)cod
dang”, ma phai 1 “phuong trinh duong thang (d)1a”.

Dbi voi bai giai trén hoc sinh di sai lam & ch5 thé 16n vi tri gifra vecto chi
phuong va mot diém di qua vao phuong trinh tham 50, khong néu rd vecto AB la vecto
chi phwong cua dudng thing va duong thing di qua dlem nao.

Do do, khi gap cac truong hop nay giao vién can kip thoi stra chita, trinh bay
lai hoan chinh chp hoc sinh dugc rd, dé sau nay néu c6 gap lai bai tap tuong tu thi cac
em khong con mac phai sai s6t nhu vay.

e Trinh bay lai 101 gidi nhu sau:

Vecto AB=(L13) 1a mot vecto chi phuong cua dudng thing (d)va duong
thang (d) di qua diém A(1,0,-2).

Xx=1+t
Vay phuong trinh tham s6 ctia (d)1a:{y =t ,(teR).
z=-2+3t

3. Két ludn

Trong bai béo cao nay toi da dua ra duoc mot s6 thanh t6 nang lyc giai toan va tir
d6 dé xuat dugc 5 bién phap boi dudng ning luc giai toan cho hoc sinh qua day hoc
giai bai tap chu dé toa do trong khong gian toan 12 nang cao, ddng thoi toi dua ra vi
du minh hoa cho timg bién phap dé xuat. Toi hy vong dé tai nay gdp phan nang cao
nang luc giai toan cho hoc sinh, dong thoi gép phan vao viéc nang cao chat luong
giang day cho gido vién, giup cho gido vién c6 thém cong cu day hoc méi va hoc sinh
sau khi dugc boi dudng ning luc giai toan sé ty tin hon trong qué trinh giai toan cta
minh.
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